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l; e in ventione, 

ET ACTIONE VIRIUM CENTRI PETARUM 
DISSERTATIO HABITA 

■ 

r m m 

PETRO ANGELO DINI 

L U C E N S I 
Dato omnibus opponendi loco • 

I. (§. I.) 




Datur ratio rcalis , atque genuina cx prima Caufa 
ad Corpus exiftens- 

x *'*• «• 

Demonftratio . 

\'i » 
■ " mI 

[It A pur&um Mathcmaticum, proinde inna- 
tura noftra ideale tantum» quod dari tamen 
non inficiamur, quatcnus palfim excogitetur 
a Geomctris. Sed ex puncti hujus , ac Mun- 
di notione locum realitcr in Univerfo affir- 
mative non habct , eitque cxtra Mundum; 
& cum fit quantumlibet multiplicatum fim- 
plex | & fcmper fibi ipfi nmilc , licct illud hieroglyphicfe 
comparare ad Caufam primam; nam illa fimplcx elt, cx- 
tra Mundum, folumque fibi ipfi fimilis, ac «qualis . TJU , , 
tra ctiam obfcrva ab codcm punflo A formari lineanu ■ 
AB> ducendo fcilicet punctum idcm per spatium AB.Sed . ^ %A<»<ihv 
' priufquam ventum fit ad partem finitam ipfius AB oportct ■> f 

incipcre ab initio ; nam pone creari prius partem aliquam, ■**" ^ ^ 

tunc dividi, fi quanta cft in partes aliquotas licet, undc- \ 
quc initium non eft ; ideo priufquam vcniatur ad quaotum ^ ^ &»V^J c 
oportet tranfite per in tium quanti , indeque ad quantum ' ***^»* , 
fft faltus. Idco a putifto mathcmatico ad initium iince in. Mw^v.»^ 
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finitum intercedit, & abextra fubingredimur in Mundum; 
pariter ab initio linea; ad lineam infinitum ineft , <& poitca 
linea exiftir. Concipe fluere lineam AB per spatium conti- 
nuum ufque in CD, & tunc ABCD erit fuperricics , & 
fimlli argumenro , quo ufi fumus in fluxionc linea» , uti- 
mur ad probandum quod ex linea 6t tranfitus prius ad ini- 
tium fupcrficiei, & ftatim fupcrficics rcfuftat; nam linca 
fcmper Jinea revcra cft, <& numquam pars fupcrficici , 
/. vv X/*a A« Ar^/tc ncc illius initium , fed folummodo illius tcrminos ciaudit; 

,^ t , t%%*(J%+m l/ndc pater & hroc a iinra pcr infinitum fiori rranfitura 

-> ad inirium fuperficici , & ab initio fuperficiei pcr infini- 
tum ficri tranfitum ad fupcrficicm . Concipe tandcm flue- 



M^tf^ xe fuperficicm ABCD in altum, fcu in profundum, & fta 




> — s 2 • «?fHo conficitur Corpus ; &cadem, qua fupra , rationc a fu- 
*>%i*m** pcrficic ad inrtfum Corpori? ftr rranfitos pet infinitum,& 

.*w pcr infinitum ab initio Corporis oportct pcrgcrc ad Cor- 

pus . Vcrum itaque efr , c/uod foperficies eft Caufa Cor- 
poris, linca CauU fupcrficici, fed Caufa fupcrficiei, fcu 
prima cft pun&um mathcmaticum , quia fimpllcius cxco- 
girarc non iicet . Et ab co tandem pcr fex infinita inter- 
valla fit tranfitus , feu mamiducimur ad Corpus . Nota_. 
quod jam norunt Analyftse dividi quantirates in infinitcfi- 
malia, & fingula in infinitcfimalia fecunda , & fic de Cae- 
teris ofqrue ad infinitnm , qoia natura nori novit limites 
( a ) ; Scd alia rario elt inrinitefimalium Anaiyftaium, <Sc 
aiki initiorum quunti, ut rnfra • Patce adeo propofitum» 
Q.E.D, » 

- Corollarhtm u ( §• a. ) 

Hinc Vides Elementa Atwlyltarum infinitefimalia , nifi ul- 
tima , infinito abfunto , non eHc initia quanti fupra def- 
dipti , nec tamen adhuc a fortiori efle punctam respe- 
Sti linctB, linea respeclu fuperticici, & fu pe rtrc icm rcspo- 
<$a Corporis f Suru tamcn cjofdcm gcoeris cum initiis ii- 
ficar , nifi ejufdera Specici . Ne fint ejufdem Speciei hoc 
interefl quia initium concipitur in iplb initanti quo flucrc 
incipit , fcd Element i Analyltarum fopponuntur ex inte- 
gro dato dividi in inrinitciima prima, fecanda , tertia, 6c 

nc 

( a ) Nwvt. in flhoU rxt. prim. <r ultim. P4g* tyEdifit 
* Amfl«l. MDCCXXlll, 
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deinceps, unde vidcs interefTe ab Analyftarum piimis Fig, 
Eiementis ad initia, species infinitetlmalium infinitas. Eg. 
fint linca? CD, EF fuppofitae divifae in infinitum quarum 
prioris infinitcfimale fit A, pofterioris B, erit [ nara oo J 
cft nota irfinitatis ] oo A c CD , & oo B = EF , undc pro- 
dir oo A : CD :r oo B : EF. Vidcs itaquc infinitefima bic ha- 
berc rationcm ad integium adeoque & in hoc cafu diver- 
fa fpecil ctTc ab initiis Jineae, & fic de caeteiis , fed ge- 
neic cum illis comprehendi • Excluduntur tamen gencie» 
& spccic hoium Caufae 

Corollarium 2. ( §»jO 

Vides etiam infinitum quod intcrcedit a puncTo, feu linea, 
vel fupetficic ad initium lineae fupeificici, vel Corporis, 
non cflc cjufdcm generis cum infinito intercedentc ab ini. 
tiis ad intcgra , nam initia infinite coIlccTa foimant ex, 
tenfum aliquod , fed Caufae , fciiicet punclum linea , & 
fupcrficics forroant initia quanti defcripta , quae tamen ex- 
tenfa non funt , quatenus infinitefima. Agnofcitur adhuc 
fimplicitas caufa; , quia efTeCtus iliius per infinitum mini- 
mc cxtenfus cft • Scd initia noo funt ita fimplicia quia_. 
.alioium cfft&us cxtcnil . 

Corollarium J. ( §.4.) 

• > 

Patet cttam quod colligi non poflunt eadem homogenea 
fumma, feu comparari cadem ratione infinitcfimalia par- 
ticula lincae & fupcrficici , fupcrficiei <& Corporis ; & 
multominus lineae <& cotporis, fcu lineae fuperficiei & Cor. 
poris.Quia ab inrinitefimis lincae infinitefimis fupcrficiei ad 
infinitcfima Corpoiis piura infinita intcrccdunt. 

Corollarium 4. ( §. 5. ) 

Hinc ctlam invenire licet rationem , quam habcnt infini- 
tcfimalia lineae fupcrficiei, ac Corporis inter f e . Conftat 
enim [ cx Geom. J proportionem Imeae ad lineam efle in 
rationc fubduplicata fuperfictci ad fupetficiem , & ratio- 
ncm fupeificici ad fuperficiem partter fubduplicatam Cor- 
pons ad Curpus. luco iiut CD f tt liocx intcik&e di- 

vifac 
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fig. t. viiae in infinitum , quarum infinitefimale aliquod fic A, & 
B , eiic itaque [ §. 2. 1 00 A : DC rr 00 B : EF, hoc cft di- 
vifim A : DC B : EF , feu permutando A : B =: DC : EF • 
Sint etiam fuperficies IK, LM , & illorum infinirefimalia 
C 1 & H, & eadem qua fupra ratione crit G: H S5 IK : 
LM . Sint tandcm QR, & ST Corpora , O, & P 'Ilorum 
infinitefimalia , eric pariter ut fupra O: P =r QR: ST.His 
icaque conftitutis , & intcgris fimiiibus pofitis, cft: 

A: B rr DC: EF 
G: rl rlK: LM 
O : P = QR : ST 



Scd ex Geometria i DC : EF =IK: LM 
. uc fupra cft V __i 

{ , IK : LM rrQR.ST 

ergo 

DC 3 ; EF 3 s IK l : LM* rrQR: ST 
fcu 

A 5 :B 3 rrG* : H* rrO: P 

Hoc cft : Tatio infinitcfimalium Corporum ad infinitefima- 
lia fuperficicrum , & infimtefimalium fupcrficictuni ad in- 
finitcfimalia lincarum cft duplicata ; fcd ratio infinitcfima- 
lium Corporum ad infinitcfimalia iincarum cft triplicata. 

Corollarium 5. [ §.6.] 

H'nc pacec quodfi inveniantur fluxiones quantftacum fimi- 
]cs, Fuentcs ettam, quoad variabilia fimiles funt ; & con- 
tra . Qux lunt flucntcs, & integra variabilium Analyitaium • 

Corollarium 6. [§.7*1 

Apparet tanrfem quaenam fint Corpufcula phvfica, feu vul- 
po lur.fla phvfica, nimirum infinitefimalia Corporum, nec 
jcccpIcu pofle in illorum numcro infin tefima fuperficie. 
jum, & hncaium, fcu comparaii eadcm xationc. 
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O P E R E 
DEL SIGNOR 

C A T A N I 

■ 

DATE ALLA LUCE. 

LA Litotomia dimoftrata, e difefa contro 1'opi- 
niotie del Medico-Cirufico D.Giufeppe Vcntu- 
ra . In Venezia 1752. Nella Stamperia Remon- 
dini. . 8. 

Rifleflioni Fifico-Mediche fopra di un nuovo Anti- 
liflb , colle quali , fecondo V odierno fiftema di 
Teoria, e Prattica medicinale, fi dimoltra quan- 
to divario accader pofla, rifpetto alla Idrafobia , 
con diverfe fcoperte di fegreti. In Napoli 1756. 
preffo Giufeppe di Domenico e Vincenzo Man- 
irecii ... 4. 

Memoria agli Eccellentiflimi Signori Delegato , e 
Governadori della Regal Cafa Santa , ed Ofpeda- 
le degl* Incurabili , ovvero Allega%'tone Medico- 
Cirufico Cronologica. Ia Napoli ij6o. . 4. 

Ragguaglio iftruttivo ai principianti Profeflbri di Chi- 
rurgia, su di certa fiderazione del Pie , foprave- 
nuta nel xiv. giorno , fucceflivo alla Litotomia. 
In Napoli 17^5. . 4. 

II Litotomo in pratica ovvero divifamcnto regolare 
delle Operazioni di Litotomia , coll' ordine de* 
Tempi e Metodi : Individuazione delle cagioni 
de' Calcoli ; loro Storie , circa la guarigione di 
quelie Perfone , a Cui fatte fi fono ; come del 

Pcfo 



Definitio I. ( §. 8. ) 

MaflTa Corporis eft materia ipfi cohaerens, hoc eft quse una 
cum Corpore movecur & gravicac, feu agic. 

Definitioi. (§.9.) 

Moles feu volumem e(t expancio Corporis fecundum lon. 
gitudinem, latitudincm , & profundicaccm • 

* 

Corollarium 1. [ §. 10. ] 

Hinc corpora ejufdem denficatis fub codem volumine *qua- 
lem maffam continent . 

Corollarium 2. ( §. 1 1 . ) 

Etfi duorum Corporum volumina fueriut xqualia, denfita- 
tes fuot ut maliiz 

t r % ... 

^ V 

Corollarium 3. [§.12.] * 1 » .. . 

Etfi duo Corpora eandcm dcnfitatcm habuciint mafl* funt 
ut volumina • 

Lemma 2. [ §. 13.] 

Maffie duorum Corporum func in racione corapofita denff- 
tacuiu, atque voluminum. 

Dtmonfiratio 

Sint trium Corporum maflse a , b , c, Volumina pri- 
mi > & fecundi d, tertii e, denfitas primi f, lccundi , 6c 
tcitii gi fint ncmpe primum & fccundum ejufdem volumi- 
nis, Cecundum &«»rtium ejufdem denfitacist Quoniam 

a : b srf : g [ §. 11.] . 
b : c = d : c (§. 12.) 



cxit . . ab : bc ~ fd : eg 
CDnfcqucnccr . a ; c s= fd : cg . Q. E. D. 

B ■ . Co- 



Corollarium I. ( §• 14. ) 

• 

Hinc fi duorum Corpoium marTse vel gravirates fuermt 
xqualcs, denfitates funt rcciproce ut volumina. E't cnim 
[ §. 13. ] a : c = fd : gc, Jam isc| per hipot ] adeoque 
& fd = ge, cft igitur f : g = e : d, Q.E.U. Quoniam gra- 
vicatcs ( ex mcch ] funt ut maflse, fi maffr sequalcs funr , 
etiam gravitates aequales funt. Sed fi maffse sequales fnnt 
dcnfitates funt reciproce ut volumina ( per demonff . ) . Er- 
go etiam fi gravitatcs sequalcs funt , denfitates rcciproce 
func ut volumina . Q. E. D. 

• 

Axioma 1. [ §. 15.] 

Nihil cft fioc ratione fufficicnte cut potius fit , quam oon 
fit. 

Hoc probatur pluribus argumentis innixo a Ce!. Wof. 
fio ( a ), fed licet videatur fubvereri Monfieur de Voltai- 
ic [b] ao ejccetionem patiatur hoc cffatum DocWimi Leib- 
nitii lo motu ^ertiginis Planctarum , quam fubdubitatio- 
nem olim explanavi, funt tot & tantse illius naturalcs ra- 
tioncs, ut pio axioma tutiffime recipi poffit. 

Definitto 3. ( § 10. ) 

1. Vlf Centrtpeta eft , qua Corpora verfus punclum all- 
quod , tanquam ad Ceotrum undique ttahuntut , irapclJun- 
tur, vel utcumquc tendunt • 

Hujus generis cft gravitas , qua corpora tendunt ad 
Centmm tcine, & vis ilia , qusecumque fit, qua Planetx 
pcrpcruo rctrahuntur a motibus rcftilincis , & in iineis 
curvts revolvi cogunrur . Eg. lapis in funda ciicumaAus a 
circumageote manu abire conatur, & conatu fuo fundam 
diftendit ; Vi*v conatui iill contraria», qua funda iapi- 
dcm tn manum perpetuo retrait, & in orbe rctinet,quo- 
niam in manum , ccu oibis centrum dirigitur Ccntripcta- 

ap- 

flMHHW ^mmmm «^hi^^» - mmmmmm ^mmmtm ^mmmm*~**mmm^*mmmm mmmmmmmmmmmm- ^mmmm* » —*mmmm 

( a ) Ontol. dipit.i. Cctl. >. pirtc prima pxp.^i. & fcq. 
(bj ^lem. della ftlo r . del Ncvut ; tradotta dal Jranc» 
tap. 23. ptg. 1^7. 
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appellatur ; fed vis.< illi contraria— , qua corpus e centro, 
fcu manu cogitur abirc Centrifuga dicitur • Ex illoruoi ve- 
xo notione vires iltae Centrifuga fciiiccr» & Centripcta 
sequales fempcr deprchenduntur , ideo comuni nomine vi- 
rcs Ccntralcs dicunrur. Eftautem vis hujus Centripera» quan- 
titas tiium generum Abloluta , Accclcratrix , ac Motrix • 
2« Vis ccntripcta? quaniitas abfoluta cft menfura cjufdeni 
major vcl minor pro tfficacia Caufa? cam propagantis e 
centro pcr rcgioncs in circuitu. Ut vismagnetica promo- 
le magnetis, vel intcntionc viitutis , major iu uno ma- 
gncte i minor in alio. 

g. Scd vis Ccntripcta? quantitas acceleratrix eft iliius » 
menfura vclocitati proportionalis , qu«m dato tcmporc 
gcnerar. 

4. At quantitas motrix eft itlrus menfura proportionalis 
motui , quem dato tempore generat. 

5. Dividi etiam poteft vis Centripeta in abfolutam , Sc rc- 
fpcclivam , & qua?nam fit ilJorum ratio inferius exemplis 
doccbimus» 

Tbeorema 1. ( §- 17») 

Vires Ccntripeta? dccrefcunt e centro Corporis trahentis 
jn triplicata rationc diltantiarum reciproce, 

* • 

Dcmonftratio 

Sit nempe DbEB sphaera» attrahentis circulus major , fig. 3. 
A Corpufculum artractum , intellige divifam peripberiam 
ciiculi hujus in infinitefimalia ( §. 2.} B , B , b , b&c. Vires 
inHniteilnialium a?que a corpufcuio A diftanrium a?quaies 
crunt ( §• exponere licet per a?quales Uocas A 

b, AB; ducantpr Jinca? Bb, qux pcrpcndicularcs crunt axi 
DE pcr \ tranfcunti eumquc interfecabunr in punclis c » 
Virps AB, Ab dividuntur jn vircs Ac,Bc,& Ac,bc,qua- 
rum cum aequaies cb , & cB fint contrariae fe mutuo de- 
Itruunt , unde pencs Corpufcu um A idcm valent vircs A 
B h- Ab , ac 2Ac . Inflnitcfimaiia b, B in pcrimetro Cir- 
culi funt infinita , ideo illorum vires exponuntur per oo 
( Ab + AB)r= ce2Ac ( pcr demonftr. ) ; idco diftantia Ac 
cft ut vires perimctri Circuli BED, feu lineales. Obfcf» 
va dciodc non foluoi peripheriani , fed circuli fuperfTcicrtt 

B 2 pla. 
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planam BED divffam-in infinitefimalfc, quarum parricufae 
binx B, b} aequc diftabunt ab A idco codem quo fupra 

argumento vircs fupeificiei eiunt denuotr oo ( AB + Ab). ,n 
Concipc tandcm rotarc Circulum circa axcm DE, 6V tunc 
(§. i.) cxiftit Corpus, quod in infinitcfimalia divifum in- 
tcllcclum , particulac binae B, b aeque diftabunt ab A, & 

crunt tandem vircs integrae sphaerae oo[ Ab + AB]. n Vi- 
-res, autem particularum infinitefimalium pcriphcriae ( per 
demonftrata) funt ut 2Ac ; fcd vircs infinitefimaiium fu- 

perficiei erunt ut 2Ac ; & Vires infinitefimalium corpo- 

lis, fcu sphxrae crunt ut 2~Ac * (§.$•)• Sed integra (§.2.) 
proportionalia fuis infinitefimis funt, ideo sphaerae totius 

vires Ccntripctae crunt ut 2Ac , fcu quia 2. conftans eft ut 

Ac 3 . Q.E.U. 

Sed vircs in D linealcs trahentcs corpufculum A, funt 
ad vircs in E ( per demonftr ) ut DA, ad AE, & hae vires 
duae conjunclira aequantur duplo lineae AC, quod cft pro- 
portionalc vi trahenti Corpufculum in ccntro Circuli C; 
jiam AC eft mediura adarauffim inter AD, & AE. Sit cnim 
AD =a, DC s b, erit AC=a+.b, & AD-f AE s 2a 
2b. Igitur vires omnes quae rcdu&ae funt in axe DE 
funt ut 002AC, At quiaoo2 conftans. ut AC, lincalcs vi. 

xes fcilicet, fed totius sphaerae [ pcr demonftr. ] ut AC 
Q. E. A. 

Demum vires omnes langucfcere in diftantiis majori- 
bus expanfae dcprchenduntur, idco per dccrcfccntes acci- 

oi dcbcnt, unde tandcm produnt vircs ccntralcs ut ~ 

AC ^ 

Q. E. D. fcd hoc decrcraentum clarius infra • 

Ucm aliter • 

jP/£. 4» Sit sphaera attrahens A expandens vires Centripetas 
inter fc sequalcs ( §. 16. ) illae quoquovcrfum aequaliter cx- 
panduatur, ac continuo [§.i>] rariorcs cvadunt. Quia 

quas 
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*>AR AGRAPHUM Q^UINTUM 

DISSUTATIONIS 

PETRI ANGELI DINI 

CLARIUS EXPOSITUM . 

Hlnc etiam invenirc licet rationem, quain habent ifl- 
finitefimalia fupcrficicrum ac corporum in figuris 
fimilibus cum Ja teribus homologis . Conltat cnim 
f ex geora. J homologa latera efle in ratiotic fub- 
duplicata fupcrficicrum fimilium, atque in ratione fubtripli- 
cata fimiJinm corporum. Idco fi iincx CD, EF fupponan- 
tur effe homologa latcra fimilium fupcrficicrum IK, LM* & 
Cmilium corporum QR , ST, atquc intelligantur divif* in 
infinitum , quarum infinitefimalc aliquod fit A & , erit 
( §. 2. ) oo A : DC s= oo B : EF, hoc eft divifim A: DC £= 
B: £F) feU permutando A : B *=DC : EF . Sint etiam fu- 
pcrficierum fimilium ]K , LM infinitcfimalia G , H , eadem 
oua fiipra rationeerit G: Hs IK : LM » Sint tandern QR» 
& ST corpora firmlia ; O , P illorum ihfinireiimalia crit 
paritcr O: P := QR: ST* Hifcc itaque pofitis erit 

A: fcsDC: !*F 
G: H=IK: LM 
O: P sQR: ST 

Scd ut fupra DC* : EF 1 fcrlK: LM 

DC 3 : £F 3 = QR: ST 
ergo 

A*:B X =:G: H 

A 3 :B J rrO:P 

Hoc eft ratio infinitcfimalium fuperficierum fimilium ad lo* 
finitcfimalia latcrum bomologorum cft duplicata , & ratio 
infinitcfimalium corporum fimiliUm ad infinitcfimalia late- 
rum paritet homologorum eft triplicata * 
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quas capiebat sphaerica fuperficies FCG, replere debcnt 
majorcm DBE ; ideo patet, clr quoouovcrfum aeque expan. 
di , quia eadem ubique cft rario, & denfitatcm minuere • 
Sed quia fupcrficics circulaics FCG, DBE in hoc cafu funt 
[§.9.] vinum expanfarum volumina , ac vires ipfae funt 
rtiaflz (§.8.), quae mafla , fcilicct vis centralis , fibi ipfi 
fempcr aequalis manere debet , quia ut augeatur, vel mU 
nuatur ratio non extat , & abfquc ratione fufficiente ( §.15») 
nihil efHcitur • Ideo denfitates vis ccntralis, feu illius rrj 
eodem fpatio acliones erunt reciprocc, ut vclumina [ §.14. J 
feu fuperhVics spharricae FCG , DBE. Sunt vcro fupeificies 
( ex geometr. ) in ratione duplicata radiorum , ideo Vires 

fupcrficialcs in B, & C, crunt utCA , ad AB ;fedvi- 

res Corporcae (§.5.) C ut «vcra ( §.7.) funt ) ut CA^ad 

— 3 

AB . Q. E. D. 

Corollarium r. ( §. 18.) 

Ex demonflrationibus hifce diverfis apparet concipi poft© 
attracVionem & vcrfus Corpus attracrum ut in priorc , & 
quoquoverfum expahfam ut in pofteriore argumento , & 
tamcn idcm cvcnit; conftat tamcn clTe magis naturalcnu 
conceptionem fecundam, ac demonftrationcro , quia natu. 
rae rei ( §. 16.) confcntanea . Idco fi in problematis re- 
folvendis feu rcfolutis fccundum demonftrationcm primam, 
concordari non poftet & dcmonftratio fccunda , fignum ef- 
fet au&orcs fc cflc fubplantatos . 

« 

• • « 

Scbolion u [ §. 19. ] 

v, 

E fccnnda demonftjatione , atque ex ( §. 5. & 7. ) patct F - 
fons crroris, quCm commifit Ccl. Wolfius in propagatio- ' 
ne luminis [a] concipienda ut cxpantio ipfa vis Ccntra- 
Jis . Quippe ubi pcrvcnit ad dcmonfhandum intenfitatcs 
luminis fupcrficiales DBE , FCG cflc rcciprocc ut radii 
_ * *— — * ' < < i". 

BA , & CA , intulit fic eflc intcnfitatcm Luminis ; fcd 

non 



[a] 0$tices (§.87.89.) 
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non animadvcrtit particolas tnfimrefimas in B , & C non 
cfie Corporis, fed folum [§»7;] fupcrficiei ; intcnfitateru 
vero luminis, qux» spatium AB replct cflc corpoream , & 

ideo adhuc illius infinitcfimam non cflc ut — > fcd ut 

_i 

AB 

. Nam concipiendo fupcrficies quotlibet innumcras in- 

fra DBE numquam replebunt fpatium illud , Tcd oportct 
prius pcrjnfinitum ( §. t»')« ' mo P er infinitics infinitum 
(§•2.) pervenlre e caufa ad crTcftum, feu ad infinirefima 
corporis. Et infinitum quod extat a Caufa, feu a fupcrfi. 
cie ad inirium Corporis (§•$•) eft diverfum ab Infinitis 

1>aiticularum minfmarum ; & ideo rationes inter parricu- 
as minimas, ficuti in integra intcr qua? hujufmodi infini. 
tum intercedit duplicantur, etfi duo infinita intercedunt 
triplicantur [§.f.]; undc decipimur ( §.4.) quando ea- 
dcm fumma coiligimus , feu eadem ratione comparamus 
infinitcfima, feu intcgra generis { infinito praefato interce» 
dcntc), riiverfi, ut Wolfius fccit, 

Scbolion 1. [ §. 20. ] 
• ■ 
Scd cur mirari Cel. Wolfium , alioquim virum infignem fc 
decepHTe, quia proh-doJor .' ut intellcctiis limirati alii 
etiam infignorcs fe decepcrunc ; Quippc eadcm ratione, 
qua ex demonftrationc fecunda (§«i7*) cojligimus Wol- 
fium hallucinatum , colligitur ex demonftrarione prima fc 
decepifle faeculi noftri , & prseteriti Pccus infigne Clar. 
Ifaacus Nevvtonus ; quia ubi (a) profcat corpufcula attra- 
hi ad Centrum Sphxiae vi reciproce proportionaii quadra- 
to dlftantia? fuae ab eodcm Ccntro, & ipfe pariter in fub- 
dita demonftrationc accipit infinjtcfima fuperficitrj pro infi. 
nitefimis corporum ; & quinam crrores cmancnr in iiJo egrc- 
gio opere ex hoc falfo argumcnto , videant qui volunt • 
Verum enim fateor , nrfi tcnereii* teftimonium pcrhibero 
vcritati (£), inventura potius cclarcm , quam impertien- 

do 



(a) VhiU nat. prtnc. math.lib. t. fecl. t2. prop.71. p.ig, 
H4» ( D ) Bvang. fec. Joatm. cap. 18. n.y\. 
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do itlud erudito Orbi vilcfcere appareret opus prae cxte- 
lis, parbus reliquis, egregium • Scd quanti prius valebat » 
tanti & nunc valer, folum corrigere oportet quod corri- 
gendum cfi , & fortatfc faciam, fi ocium huic oneri adx- 
quatum habcam unquam • Cxrerum principia in fequcnti* 
bus corrigo, per quantum petmittunt Opufculi limites, 
qux planam viam teddunt ad cxtcra • Scd ut meiius cr- 
xor indicatus appareat, jam in anteccdente propofitiono 
proponit : qucd fi ad sphxricx fupcrficici puncta fingula tcn* 
dant xquaics vircs Centripetx in rcciproca rationc diitan- 
tiaium ■ corpufculum intra fuperficicm sphxricam conrti- 
tutum nullam in pattem attrahitur. Notandum tamen eft 
quod in Schoiio, quod fubfequitur propofitionem LXXIIf. 
explicat , ac dcfinit fupcificies illas sphxricas eifc orbes 
adeo tenucs ut illorum cramtudo inftar nihili fit, fcu or. 
bcs evanefcentes, ex quibus sphxra uhimo conftat , ubi 
orbium numcrus augetur, ac crafiitudo diminuitur in infi- 
nitum ; & ita puncla intelligit particulas illorum orbium 
xquales, magnitudinis contennendx. Hoc eft puncta intcl- 
Iig't ( §. 7.) corpufcula phyfica , & fuperficies inrclifgit 
( §. 5. ) factum ex fuperficic extenfa in Jincara infinitcfi- 
mam, quod faclum funt etiam corpufcula phyfica in lati- 
tudincm cxtenfa, haud in altum, fcu in profundum • Hif- Fig- 8. 
ce intellectis, propofitionem ita probat. Sit QAN fuper. 
ficics sphxrlca illiufmodi, & O corpufculum intus confrl- 
tutum, agantur pcr O linex AV, au arcus quara minimos 
intercipientes , « ob triangula VuO, AaO fimilia, arcus 
erunt diftantiis VO , & OA proportionalcs ; & fupcrficici 
sphxricx particulx quxvis ad Vu, Aa terminatx re&is A 
V, au pcr O tranfeuntibus undique erunt in duplicata illa 
rationc. Ergo vircs particularum in O exercitx funt xqua- 
les, quia funt ut particulx, directe, & quadrata diitan- 
tiarum inverfe, & hx dux rationes compomint rationem 
xqualitats . Vcrum itaque, ni fublateret error. Sunt quip- 
pe particulx in demonftratione non pnyficx , fed fupcrn. 
ciales (§.5. 7.) , & in definiendo particulas aiTumpfit phy. 
ficas , idco ratio non fotet xqualitatis particularum dirc- 
cte, & quadratorura diftantiarum inverfe, quia particulx 
phyficx func ut cubt diftantiarum (§• 5.) tdeo ad xquali. 
tatem reddcndam arTumere dcbebat vires non in duplica- 
ca > fcd in ttipiicata diftantiaium xatioae xcciproce , ut 

§•17* 



i6 

(§• 17.) invcnimus, & re&e argumentare, & tunc propofi,- 
tionem veram obtinebat. Simili modo in propofitioncru 
fequentem confundir particulas , fupcificialcs Xu. Vu cura 
jrtiyficis (§»5» 7») quamobrcm crroneam argumentatio- 
nem, ac propolitioncm rcdditj aliafque etiam piurmias., 

Dcfinitioq. [§.21.] 

5« I. Si Curvae BCF filum circumplicetur , & fucccfllve ite- 
rum ab ea abducatur , extrcmitas ejus B in rcclam MC 
cxtenfi Curvam aliam defcribit , qux vocatur Curva ex 
evolutione defcripta ; prior vero dicitur cvoiuta y fciiicet 
BCF evoluta , BMm cx cvolutione defcripta • 
2. Portio fili MC appcllatur radius ofcuii; unde circulus 
continuo radio MC defcriptus curvam cx evolutiooc dcf- 
criptam ofculatur . 

• 

Corollarium U [ §.22.] 

Evoluta igitur cfr locus omnium centrorum Circulorum 
Curvam cx evolutione defcriptam Ofculantium • 

* * 

Corollarium 2, ( §.23. ) 

Quia infinitefimale, feu Elemenuim arcus Mm in curva ex 
evolutione defcripta ell Arcus circuli radio CM defcripti 
( §• 21. n.2.), radius Ofculi eft ad curvam illaoi fcmpcr 
pcrpcndicuiaris. 

fbeorema 2. [ §. 24. ] 

Si corpus attrahens immobile maneat, corpus attraclum , 
fcu mobile ut Circulum continuo defctibat necefleeir, nec 
f|n alia curva moveri poteft ; ctfi attra&um defcribit cur- 
vam aliam extra Cirtu/um, continuo corpus attrahens lo- 
cum mutat. & aut curvam centro fuo defcribir evolutam , 
& attra&um Curvam cx evoiutione defcriptam , aut at- 
traclum Curvam hanc defcTibcrc pergit, & attrahcns viam 
aliam facit Jequivalcntem . Vcrum tamcn clr quod attrahens 
in hifcc cafibus continuo locum mutarc dcbct. 



Dc- 
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Demonftratio 

1. Mancat attrahcns primo iramobile, attraclura circulum 
perget defcribcre, quia undique [§.z8. J vircs ccntripctae 
expanduntur, & eaedcm (§.17.) in aequali ab attrahcn- 
te diftanria ideo ratio non extat cur attraclum nunc pro- 
pius , nunc Iongius elongari debeat. Et cum nihil fic fine 
ratioue fufliciente [ §• 15«] ideo circulum continuo pergec 
defcribere, nec in Curvam aliam moveri poteft • 

2. Quodfi attraftum defcribit Curvam aliam extra Clrcu- 
lum, continuo Corpus attrahens locum mutare debet , qula 
licct[ per Caf. prim.j Corpus in circulb pergcret, in rcU. 
tione tamen ad terminum fixum & ftabiiera Curvara aliam , 
imo innumeras, pro ratione viar Corporis attrahentis, cor- 
pus attra&um defcribcre potcft • Eg. fi Corpus attrahens 
defcribit evolutam, attraclum pergendo femper in Circu- 
lum defcribere potcft curvam ex evolutionc dcfcriptanu, 
( §• 21 * 22 , 23 , ) dummodo Circulus Corporis atnafti con- 
tinuo elatior riat pro ratione radii ofculi , !ta ut radius 
ofculi continuo diftantia ab attra&o ad attrahens fit. Po- 
tcft tamen & Curvam illam defcribr, <& Corpus attrahens 
viam aham facere , ut infra in elllpfi excmplum speciale 
cabimus • 

g. Utcumque tamen fir confrat in hifce cafibus corpus at- 
crahens iocum continuo mutare dcbere* Q. E. D. 

Vbeorema 3. ( §. 25.) 

Arcas , quas Corpora in gyros acla radiis ad immobilo 
Centrum virium ducVis defcribunt, in planis immobiii- 
bus confiftcre, & eflc temporibus proponionaies. 

Demonflratio 

Dividatur Tempus in partes sequales, & prima partecor. g. 
pus defcrJbat vi infita rtctam ArV; idem Corpus parte tem- 
poris fccunda fi nihil impediret refte pergerct ad c ( §. 15.) 
defcribens Bc is AB ; adeo ut radiis ad ccntrum actis Con- 
fefta? forent area? aequales fcilicet ABS t= BSc, quia trian- 
guiorura altkudo, ac bafis cadem. Veium ubi Corpus ve- 
. ... C nic 
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nic ad B agat vis centripeta ex S impulfu unico fed ma- 
gno , cfficiatque uc coipus de Bc declincr, & pergat iri 
rc<fta BC. IpU BS parallela agatur Cc , & completa fe- 
cunda temporis parte per leges motus compoftti ( ut cx 
' Mech.) repcrictur io C in plano eodem [ §• 15. ] cum Trian- 
gulo ASB.Junge SC, & triangulum SBC , ob parallelasS 

B, Cc, xqujle erit triangulo SBc , atque & triangulo S 
AB . Simili argumcnto fi vis centripeta fucceflive agat in 

C , D , E , &c. faciens ut Corpirs fingulis temporis particu- 
lis fingulas defcribat tt&as CD, DE • EF, <&c. jaccbunt 
hx omnes lineae in eodem piano, & triangula omnia aequa- 
lia crunt . /Equalibus igitur tcmporibus aequales areae dcf- 
cribuntur in piano immoto; & componcndo funt arearum 
fummae quaevis SADS , SAFS inter fe ut funt tempora def- 
criptionum . Augeatur jam numerus , & rainuatur latitU* 
do triaoguiorum in infinitum , & corum ultiroa perlraeter 
ADF erit idco linea curva ; adeoque vis Centripeta, qua 
Corpus a tangente hujus curvx pcrpctuo retrahitur agct 
indetincnter ; areae vero quaevis defcriptae temporibus dcf- 
criptionum femper proportionalcs , erunt iisdcm tempori- 
bus in hoc cafu proportionales. Q. F. D. 

Nota quod area? defcriptae non funt fuperficiales , fcd 
folidae quia illas defcribens cft corpus , feu horum Caufa 
foiida eit , Sed quia totius arcae folidae eadem eft altitudo, 
fcilicet diameter Corporis defciibentis , ideo & arcae par- 
tes quaevjs folidat erunt seque altae, unde (ex Gcoraetr.) 
illorum proportio cft ut bafcs, hoc eft ut arcse fupcrficia- 
lcs ; Quarc iftae pro illis ad tcrapus racnfurandum accipi 
poffuot • 

Corollarium 1« ( § . 16. ) 



Velocltas Corporls in Centrum immobile attracV eft in 
spatiis non refiftentibus [ quod quidem fcmpcr intelligitur J 
tcciproce ut pcrpendiculum a Centro illo in orbis ungcn- 
tcro rcftilincam demiflum. Eft enim velocitas, feu Ccleri- 
tas in locis illis A, B,C,D, E, ut funt bafes aequaliura 
triangolorum AB , BC, CD , DE, EK, & hae bafcs [ ex ?eo. 
mciria ] fuot reciproce ut perpendicula in tpfas deraiiTa • 
Hic etiam obfcrva , quod AB, BC , &c. fuot ut Cc- 

lcil- 
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Icritates Hneales ; fed Celeritates fuperfictales efient ut A 
B, BC, &c. du&c figillatim in altitudinem Corporis gy- 
rantis , & Celeritatcs folidc ut AB, BC &c. du&x figil- 
la t im in iMpcrhciem Corporis gyrantis , cujus diamctcr cft 
ilfius mcmorara altitudo ; hoc elt ut foiida , quoruni AB, 
BC &c. funt longitudines , 3t bafis fupetficies memoraxa; 
fcu illtus foliditas cft via Corporis gyrantis. Scd quia fo- 
Jida hujufmodi funt arquc alta, utpotc ex eadcm via, ac 
caufa gcnctricc agnata, ftabunt tutcr fe ut bafes , fcu fi 
Cylindri funt ut fupcrficics , cujus diameter cft diamcrcr 
Cylindri , quod eft idem ; fcd quia denuo fuperficies iflae 
funt aequc alta?, (ux cx cadem caufa genctrice pariter agna- 
ta? , illorum proportio cft ut bafes, feu ut lineae AB, B 
C &c. Undc velocitas , feu Celeritas io quovis cafo c(t 
ut pcrpcndiculum in orbis tangcntcni dcmilium icciproce 
ut lupra . i *i.'ii i. . * • r ..l K u ' \ 

i Corollarium 2. ( %• 27. \ 

Ex hifcc Thcorematis apparct , [ licet (&.J> )Corj>u» *t- 
trahens continuo emanet a fe vires centripetaS tn rarionc 
triplicata dittantiarum inverfa, nihtlominus pofito quoud \n 
curva, extra ctrcuJum , corpus aMricluoi oiovcatur , 
Corpus attrahcns omnino qutcfcat, quod fierf intelligitur 
trtroqtte Corpore prius ( §. 24. ) mo1tfre ; ac Corpus artra- 
hcrs tandcm quiefcat, in aiiquo viae prius defcriptx pun- 
cto , feu cxtra , & corpus attractum tcneatur ijttcrea pct- 
gcrc femper Jn eadem curva ] , quod corpus arrracrum aiiis 
Tegtbiis fancitum , dum cogirur ( §. 25. ),pc.Tgcrir drca Ccn- 
'pus attralnfus ita ut dcfcribat areas tetrrpoTtbus pTomrir- 
tlcmales, non poteft fequi effcctum, qtfcti fetjueretuf' fi fi- 
^bere circumvolvi potuiUct; quia tribus fubiacet iegibus , 
fcilket ilt .percurrat nunc OCyus, nunc fegnius pro ^atfonc 
vefotitatis ( §. 26. ) in divetlis diftantns a Corpore attra- 

toP&rl&i&fffcrW** "} (-§•«.) dixi^us, & rtranjiii 
pnort fcu curvo fit ailigatum*.tyeo Tton amplius ob Tianc 
Jegcm a II igat ionis corpus art raclum^fequ i tu r ctFeclura , quad 
fcqucretur ob vim centripetam Corports artrahentis rcce- 
ptam, nifi alligatum effct; quamobrcm vidcs "?n curvis tft- 
vcrfis variari erTcctum hunc pro ratione alligationis , qui 
efl Trt r us fc mp cr p T upu r i r oH arrs-Trfr^rt «Crr TWpc ta? ~r^n--fr?n- 
gulis 4dcifc*ciur?a:, QcntpOfk a«MwhcatH,»iien)'pTa t^mdn in 
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lisdcm locis fingulis lege , feu vi predicla alligationls , 
qua; quidcm vocari potefr vis centripeta respcctiva. Uode 
vides in oroni curva , cxtra circulum, vim centripetam e 
curvae quovis punc*to ad centrum virium flxum fempcr re- 
.spectivam effc, ac in curvis variis divcrfam prodcre pro 
xatione diverfa aliigationis Corporis attra&i ; quia nifi cf- 
fet alligatura , & corpus attrahens quicfceret , pergeret 
ftatim (§.24.) in circuio. Vis Centripeta tamen aiToiu. 
ta, hoc cft qua? e corporc attrahcnte emanat> fcmpcrrc- 
manet ut ( §. 17« ) invcniraus. 

» 

Corollarium (§.28.) 

7* Cxrerum in fuperiori propofitionc vires centripetx inxel- 
llguntur retrahere Corpus, feu mobilc per rectam AG pro. 
grciTurum a motu rectilinco ut in curva incedat» Unde vis 

centripeta prodit ut linea ~ , five ut ™(§. 17.)» qu» 
1 , DE3 eg* 

magis convenit cum tlcmonflratione fccunda ejusdem 

paragraphi, fi arculus tamen AE intclligatur infinite parvus. 
Sit enim C ccntrum virium , KHL , AE8 circuli conccn- 

trici, erunt vircs centripetae in H, & A, ut ^ ad ~ 

CH' CA3 

( S. 17. ) Sed Hnea? CA, ED funt parallela; , & perpendi- 
culares ad AG , & paritcr CH, KI perpendiculares ad H 
X, & parallela?; ideo critCE, fivc CA : CM = EG : ED, 
&CH: COrrKX: KI ; fcd cft &CA:CM = CH: CO . 
Ideo Hnea? CM,CA,ED,EG, fi arculus AE infinite par- 
vus, funt feropcr in cadcm rationc; fcd vircs ccntripcta; 

( §. 17. ) crant ut 4r ♦ i<»eo funt etiam ut ~ , five 

* CA3 E03 ED* 

in circulo majorc, &ut ~ , fcu -~ in minore.Nec va- 

KX* Ki3 

▼alct taroNewtomim(tf), quam Wolfium (b) afTcrere vi- 
tes centripctas cflc ut EG, quia impulfus accipiunt Hnea- 

hum 



IbUem Ub. 1 , ftfi. 1. Cor.%. frof. U f*£. 34. 
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lium vhfum, non corporeorum ut extant ( §. 17. ) , cV idco 
utcrquc ( §.7.) fe dccipit . Accipiunt easdem vires ctiam 
in ratione particularum dirc&a , ut etiam idem Wolfius 
(a) in circulis inaequalibus , fcd errant quia tn hoc cafa 
vires centripctse creCcerent in diftantiis majoribus 9 con- 
tra demonftrata fpeciatim in argumcnto fecundo ( §. 17.). 

Scd ut clarius hoc percipiatur, nec videatur in co- 
natu corporeo impulfus crefcere contra Coroilarium prst- 
fens, ita ut Corpus attra&um tandem ad centram vi- 
jium perveniat, incnte tencndum eft(§. 16. ) vires cen- 
tripetas centrifugis aequalcs efle, nam alitcr aequilibrium, 
fcu diftantia CA manere eadem non poifet , contia pro- 
pofitum . Sed ut zqualitas ifta roelius intelligatur, obfer- 
va Corpus A dum pcrgcre tenetur per eangentem AG, ut- 
pote ex impulfa per eandem viam a quavis caufa impref- 
fo , retrahi continuo a curfu reAilineo per spatium EG , 
five ED, quae funt [ pcr demonftr.] idem: Et haec cft vis 
Ccntripera; vis autcm centrifuga eft conatus rcccdendi a 
curfu curvilinco & pTogredi in reclam tangcntem AG > per 
spatium idem EG , five ED. Quarc vidcs ctiam ex de- 
monftratione vim centripetara centrifugse sequalera cffe. 
Pone nunc in A vim ccntralem , quae cft ( cx demonftr.) ut 

— , vcl ~- , fcu — > =a ; ibidem vis centralis fu- 

CA3 ED* EG' 3 x 

pcrficialis erit (§.17.)= V" a , & vis centralis Iinealisr: 

3 

V a ; & [ §. eodcm ] diftantia , feu spatium io hifce tri- 

bus cafibus fempcr ut / a ; ideoque continuo DE , EG, 
AC fimiles. S -d quia vis ccntralis ; feu a in omnibus pe- 
riphcriae pundis , quae aequc c ccntro diftant, [ §. rj. ]ca- 

dem, ideo & / a pariter eadem in quavis peripheriae par- 
te ; & cum fit ( ex probatis ) ut CE, five CA , EG , EC , 
& iftae in omni cafu tam vis linealis, quam fupcrficialis » 
quam folidae contiauo caedcm Q. E. D. 



Tbeo- 



(a) Ibidcm §.^3. 



Heorema 4. ( §. 291* ) 

Tempora perlodica fanr »0 rationc comptrfita ex ratione 
radiornm dre&e, ac rationc Cclciitarum invcise. 

Dcmonfiratio 

1 

Quia motus «equabilis indiftantiis iisdcm cflTc dcbct [ § 
1*. ] j idto fpawa a mobili dcfcripta crunt ut tcmpora*. 

1 Ideo fi mebilia eadcm Ccleritatc, ac motu aequabiJi fo- 
*iuntur fuot fcmpcr spatia ut tempora [pcr Caf. priro. J 

4. At fi mobiiia fcruntur codcm tcmpore, ac motu jrqua- 
iH , spatia «mnt m Geieritatcs , ( pcr Caf. 1. fii 2. ) 
-4, Scd spatia orpntmi ratione .coBipofrca temponwB , ac 
cclcrhatum: nam 4efcubat mobilc A cclcritatc c fpatium 
s tempore t, & roobilc B celcritatc C spatium S tempo- 
tc T ,>oft»itms idem roobHc B Cclerirate c dcfcribcrc fpa- 
ti«m q temporeT . Quoniam ccleritas c mobilium A , 
& B eadem ; crit q : s = T; t, f per Cafuro fec, ] ; & 
ouia spatia S : q eodem tcmporc T defcribuntur , crir b : 
q =C: c [pcr.Caf, tert ]; crgo S q: sq=CT.:ct, con- 
fcquentcr S : s = TC : tc . • ; : , ." , d 
<. Etfi Corpoia rootu arquaVili Iata C , c dCfcr.bunt fpa- 
tia S, s, tcmpora T, & t qufbus dcfcribuntur crunt m ra. 
cionc compofita ex-4ir«Aa fpa/iorum, & icciproca Cclcri- 
tarum ; n m ( per Caf.* ) *i s = CT; ct, fdeo Sct = s 
<fft qoarc T : t =-Sc: sC. Sed prnodi fOM fpatia a mo- 
W percurfa iisdem legibus qu«bus deroonlrrando ufi fumus, 
& peripheris circaioitim radiiS proportionalcs funt . Idco 

patet Qj E. p. , 

< fbcorcma $. ( §. *o. ) 

7- Corporis in peripaetia orreuli inccdcntis vis •ccntralrs xft 
ut arcus infinitc payuiJVE* pcr diamctrum AB 5 divifum re. 
iccJprocc, fcu ut |i 3 
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■ Demimflram 

Den>'ttatu* pc*pendicu!aris EM, ejrit in re&angulo ADE. 
M, AM = DE; quoniaro arcus infinite parvus AE a fub- 
tcnfa non differt , crit ( cx gcom. > BA: AE s AE: AMj 

eft ergo AM = DE = AE : BA. Quarc curo vis ccntralis 

r 3 '6 

Ct (§.28.) 

ot c " f ca< * cm ut **** *" *^ •Q.E. D» 
Scholhn u [ §. 31. ] 

Binc denuo ob rationcs fepe diftjs prodeunt errorcs ge- 
rninari Wolfii ( a) & Newtoni (£)> qnia uterque virru 
ccntralcm dc6nit ut arcus tnfinite parui AE quadr. pcr> 
diamctrum AB, feu radium AC [ quod idem cft ] divifuni. 



—1 _t 



PutautAE :BA,fiveutAE : CA . quod cft idem . 

* ** ■■ • 

' ** • ' V ' \ 

Corollarium u ( §.32.) 

• wm 

Igitur cum arcus illi fint ut vclocitates corporura [ §. 26.], 
vires centripetse funt ut radiorum , fcu diatnetrorum cir- 
culorum cubi appljcati ad cubo — cubos vclocitatum ; fcu, 
fi vis centripcta dicatur V , & cclcritas C, crit V ut 

_ 3 S - ir , r " : -'; ". ■ n 
BA:C. ,«-.;| 

Corollarium 2. ( §. 33. ) 

. ■ 

Unde fi T =t, cum fit (§.29.) T: t = Sc : sC, fcu (<i 
ladii dicantur R ) = Rq; rC, hoiteft C: c= R: r , cum 

(§• 3*0 V ut R\:G* ,erit V: u = R* c* :C* . r 5 * 
hoc cft fquia C ut R , c ut r) V : u 3 R 3 t : R* rW 

r : R • Scilicct fi Tcrapora pcriodfca aequentur , & 
propterea velocitares fint J*t radfi, erunr etiam vircs ccn- 
tripetJe reciprpcp |o ra^ipjum ratjpne irijtficata ^,^'.! 

£ * 1 Ibidem ( ) ( b ) ttrVfcw frof. * *4r/* fqftg»' 
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Corollarium 3. ( §. 34. ) 

* b b 

EtfiT:t t=C:c = Vr: VR, erit V : u = R* c :C ^(§.33.) 

SrR 5 r 3 : R 3 r 3 , fcd R 3 r 5 S R 5 r 3 , idco V =u. 
Hoc.cft fi tempora periodica , & celcritates fint recipro- 
ce iti ratione fubduplieata radiorum , arquales crunt vircs 
Qcntripctae intcr fc, 

Corollarium 4. [ §.35. ] 

l 

Si T: t a R: r, cum fit (§.33.) T: t =cR : Cr , crit 

proptcrca C = c , fcd ( §• codem ) cft ct V : ; u = R c : r 

C b , idco V: u ' ss R 5 : r 3 . Hoc eft fi tcmpora periodj. 
ca fint ut radii, & ideo Velocitates sequales , vircs ccn. 
tiiptx erunt in radiorum ratronc triplicata . 

; 

• m 9 • • ■ » 

Corollarium 5. ( §. 36. ) 

.. • • • . . • 

SiT«:t=:VR 5 : V r 3 , cum fit denuo [ §. tf. ] T:t = cR i 
Cr, & idco fit C : c = Vr: VR i atque ( §. eodem ) fit 

V: u = R 5 / : Fffvpk * tlam v-: u = R 5 R 5 : r 5 

i 5 = K 6 :r 6 . Hoc cft fi tcmpora periodica finc in ratio- 
ne fcfquiplicata radiorum , & propterca vclocitates reci- 
procc in ratione raxHonrai fubduplicar? ; vires ccntripc- 
erunt in rationc fcxtuplicata radiorura t 

( - .; i Scbolion„i. [ §• 37.] . 

Corollaria ifta exporiuntur & a Ncvvtono [ a } fcd quid 
intercedat a mea & fua cxpofitionc» vidcant qui volunt, 
Solum notarc placct quod in Corollario qu;nto luo fcxto , 
nofitis iisdcm v.iatuiit vires ccntripctas ctfc in duphcata 
xationc radiorum reciproce, & contra ; cum in noftro ap. 
pajcaot , itntque In fcxtuplicata dircclc -.- Et cum Kcplc- 



[%\lbidcn\ propr^ CorolU ftq. fafr i%* 
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rus , cV poftea alii collcgiflent cafus CoroIIarii hujus ob- 
tinerc in Corponbus coeleftibus : hoc eft quadrata tempo- 
rum pcriodicorum efle uc cubi difrantiarum , ideo Ncvto. 
nus fufius ieges iilas exponic • Nos folummodo cas infra 
fubindicabimus , ut appareac in illa efTentiali re quifnam 
fit illius crror. Prius ramcn craderc voio principia alia dc 
vi cencripcta a Nevvcono , cfe Wolfio expofita uc agno- 
fcantur quxnam fint corrigenda . Csetcruta rafus hofcc vi- 
rium centripecarum abfque alio argumcnto impo.hoJJes in 
vi cencripeta abfoluta plane videmus, rclpecYive camcn » 
fcu in vi ccntripeca respt&iva admittimus ; quia ficuc vis 
abfoluca unicura comprehendic cafum, rclativa innumeros 
pro curvarum variationc (§.27.) comprchcndcre poteft» 

Corollarium 6» [ §. 38. J 

Si duo Corpora divcrfas penpherias dcfcribanc, & vires 7; 

ccntralcs fuerint sequalcs , crunt diamecri circulorum AB , 

& HL in ratione duplicata celericatum. Vires enim ccn- 

—3 -~t 6 —3 —6 

tralcs in eodem in ftanti funt uc BA : AE , & HL : HK 

-3 g-4 -3 te < 

(§rgo. ), BA i AE s HL :HK [ per hip. ] confcqucn- 
ter AB : HK* sr BA*: HL 3 , feu AE*: HK* - fi A : HL • 

Corollarium 7. ( §. 39. ) 

Ec fi duo Corporain peripheriis inaequalibus eadem viccn- 
trali urgencur, Cempus in majori eft ad cempus in minori 
in raclonc fubduplicaca diamctri majoris AB ad minorcm 
HL. Sic AB= D, HL= d, pcriphcria majorP, minor p; 

cric C l :c l cD:d: ( §. 38.) , unde C: c := v*D: /d , 

eft vcro ( ex Geomccr. ) P : p 5- D : d , crgo & i : s 

C c 

►—: ^ = v*D: Vd.Scd|; t funt ut T: t ( §.20.), 
crgo T: t= v*D; v*d. 
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CoroIlariumSl ( §. 40. ) 

Eft igiturT* : t* D: d. rfoc eft diaowtri circuforum , 
in quorum peripheriis mobiJia eadern- vi ccotrali urgentur, 
funt in rationc duplicata te*nyoium . 

Corollarium 9. [ §. 41. J 

QuoniamC* :c* :rD:d. (§.38.), & T* : t* sr D: d 

[ §. 40. ] erit quoquc T* : t* cr C x : c* , fcu T : t = C : c ; 
Moc eft tempora quibus perphcria; , aut arcus fimiJcs pcr. 
currunrur a mobilibus, eadcra vi centrali impuJfis, ccJc- 
xitatum xationem habcnt. 

Corollarium 10. ( §. 42. ) 

• # 

Quoniam V: u ~ ~ : — ( §. 33. ),&[§. 25. in Dc 

C c 

monftratione n.4.]S: srrTC: tc, eftque StcssTC, idco- 
quc C: c= St: sT , feu in cafu noftro C ut D: T, c ut 

6 6 5 

d : t, confcquentci C* : t . -i- , adeoque i : 

3633666 6 6 

JL li, t= JL s J« . Eft igitor V: u^-I. ~1 

c 5 D 6 d 6 D3 d* D* dS 

T 6 d* :t* D 3 : Hoc cft vfres centrales font in ratione 
compofita fextuplicata? tcmpoium dirc&e , & txiplicatac 
diamctronim invcrsc . 

Corollarium 43. ) 

*. . . 

3 $ 

Cumfit (§.33.)denuoV: u K — : -7 > fi ponatur efle 

C: 



■ 



*7 

C: c srd: D * adeoque C* :c* tr d* : D* ,eritV: u- 

*7 ' d?> * HoC Cft VlrCS ccntraIcs > fi ponan- 

tur celcrirates reciproce , pt diamcrri , crunt in ratione no. 
«upiicata xJiamctiorum , fcu diftantiarum a ccntro yirium ♦ 

... Tbeorema 6> (S-440 

$i corpus in fpatio non refiltcnte circa ccntrum immobife 
ln orbequocumque revolvatur, f& arcum quem vis jam iam 
nafccntcm fempore quam minimo defcribat, & fagirta ar- 
cus duci intciligatur , quae chordam bifecet, & producla 
tranfeat per ccntrum virium ; crit vis ccntripcta in mcdio 
arcus in ratione fextuplicata temporis dircflc, & fagitta: 
fnpUcata invcrfc. 6 

Demonftratio 

£ft enim ( §. 42, JVatfl, feu ut J£ > C §• 28. J C Rf' ?• 
A, fcu R eft ut MA, fcu Tagitra , dupfi arcus AE, quce Ci 

vocctur S, e«t V ut . Q. E. D. 

Corollarium 3. [ §. 45. ] 

£i Corpus P revolvcndo circa centrum S defcribat lineam Wfc *. 
curvam APQ., tangat yero rcfla PR curvaro iliam in pun- 
Ao P , & ad rangcntcm ab alio quovis curva? puncl » 6 
agatur QR diftantiac SP parallcla, ac demittatur QT pcrT 
pendicular.s ad diftanriam iiiam SP, vis ceotiipcta pcrf... 

pictri curv* ad centrum viriura S erit ut foliduoi SP^.Qj! 

$ modo folidi illius ea femper fumatur quantitas, qu^ ul- 
tmio fir , ubj cocunt punfla P, & Qj nam QR = fagitta? 
dupli arcus QP, io cu;us mcdio eft P, % cU^iunj rcaaa* 

D 2. gulura 
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gulum SQP, five SP. QT terapori quo trcus ifte dupfus 
defcribitur proportionalc cft [ §.25.], ideo pro cxponcn- 
tc tcmporis fcribi potcft. 

Corollarium 2. (§.46%) 
f/>. 8. Eodem argumcnto vis centripeta perimctri curv* eft ut 
folidura SY . fi modo SY perpendiculum fit e centro 

QR 

virium in orbis tangentem demiflTum, nara SY: QPsrSP: 
QT. ^ 

Corollstrium 3. (§ 47. ) 

Inde etiam ex hifce huc ufque probatis extrahitur menfura 
alia virium centralium in curvis omnibus ur [ §.45 , 46] 
fccimus. Nam tangat PN curvam in puntfo M, fitque O 
flu . ccntrum virium, OM linea du^a ex O ad corpus mobile, 
qua; radius veclor dicitur, <& CM radius ofculi ( §.21.). 
Ducatur OP normalis ad tangentem > & linea ON altcri 
OM , <& CR alteri CM infinite propinqua; ; Arcus circuli 

Mta habcri potcft ( §. 21. 23» )• Vis ccntripcta agcns vcr- 

1 

fus ccntrum circuli erit ut mR , quar veroagit verfusccn- 

1 

trum virium O crit Ut Nni 3 ( §. *8. ) . Quoniam radius 
ofculf ad tangcntcm pcrpendiculans ( §.25. ), CR eft 
ipfi intinlte prop»nqua, crtt <& CRN angulus re<ftus, u^de 
, anguius P = angulo R. Cum fit eriam NO altcri MO in- 
finite propinqua, crit angulus PMO •= angulo PNO ; un- 

dc triangula POM, & RNm fimilia. Ergo mR : mN ? s 

P0 5 :M0'. Hoc cft vis agens ad centrum ofculi ad vim 

1 1 

agentem ad ccntrum orbis cft, ut PO } ad MO 3 ( per de- 
inonftr). Scd vis ccntralis agcns ad ccnnum ofculi [§^.] 

cft S MC ; C i & C cft rcciprocc ut PO ( §. z6. ) , adeo- 

quc 



que vis ageni in ccntrom ofcoli CrrMC . PO . Quare 
com fic ( per denionftr. ) vis ad ccntrom ofculi ad vim 

centrum orbis petentem ut MO*ad PO*; reperitur tandem 

po' • McT 

vis ccntripeta agcns ad ccntrum orbis O =3 . — « r - 

Hoc efl in ratione compofira ex nonuplicata perpendicuti 
cx centro virium in tangcntem, & triplicata radii ofculi 
diicfte, atque ex triplicata radii vcAoris inverse . 

Scbolionu [§.48.] 

Caeterum methodum iftam invcnit Abrahamus deMoivre, 
& exponit Woifius ( a ) , fcd quia fequcbantur Newtoni 

principia, inveniunt eam =™^L, ; Quamobrcm corrige- 

Po* .mc 

re eam oportuit , ac reducerc ad vcram normam virium 
ccntripetarum . 

Corollarium 4. [ §. 49. ] 

Hinc facile invenitur ratio vis centripetz Corporis in cir- 
culo gyrantis ad punclum quodcunque . Eito omnia ut 
f §.45. ] folum LPA fit circulus, produc QR ufque ad L, . s 
TQ ufque ad Z , PS ufquc ad V , 8t ex V ducatur dia- ° # 
ojetcr VA. Ob fimilia triangula ZQR , ZTP , & VPAj 

erit RP , ho C cft QR 3 . RL^ad QT*, ot AV ad PV* ; 

— 3 — 3 — 6 6 —6 

idcoque 03 l R J^'iy - QJ ; multiplica per > & 

av* QR* 
puncVis P & Q, cncuntibus fcribator PV pro RL ; fic fiet 

— * —9 __<s _6 
t SP . P V SP » QJ ; crgo vis ccntripeta refpeaiva- 

a v 5 qj7 ~ 

§.45. 



( a ) Mrc ( §. 657. ) 
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(§. 45.) ut ifp. PV; S fcu, ob datam AV, ut SP ,PV* 
AV* 

Cprollarium 5. [ §. 50. ] 

H>nc fi pun&um datum S,ad quod vis centripcta respeftiv* 
tcndit, locciur in circumferentia circuli, puta ad V> cri$ 

visutSP 15 , 

gorqllarium 6. ( §. 5 r, ) 

V»s respcftiva corporis P in circulo ad S eft ad vim respe f 
eVvam qua Corpus idero P in eodem circulo, & codcm 
temporc pciiodico circum aliud quodvis centrum virium Nf 




cendo utrumque membrum in SP_^ ut SP_._J»U ad MP . 

PN 9 P~N* 



SP 5 ; five, dufla SY parallela Uocs MP cx S ad fanger* 
tcm, utSY 9 ad MP* . SP 5 . 

Corollarium 7. [§.52.] 

yis ref pciftfva,qua Corpus P in orbe quocunque circum viriurn 
centtum S rcvolvitur , cft ad vim rcfpcclivam, qua corpus 
jdem P in eodcm prbe, codemque tcmpore periodico cir- 
cum aliud quod vis virium ccntrum M rcyolvi poteft , 
r hoc >ft fi corpus atrrahcns e loco S transponatur in M J 
m tatione nonuplicata recte quae ducitur ad tangcntem or- 
bis per mobile tranfcuntem a primo yirrtim cenjro S, at- 
que radii vtctoris fccundi virium ccntr» cft parallela , ad 
rariopem compofitam ex primo radio ve&ore tripHcato , 
& ex fecunrio fextuplicato . Nam vires in hoc oibc ad 
pjus pu'<5rum quodv s P eaedcm (unt ac.in circulo cjusdcm 
putvatuiae ( §. 21.22. 23.) 
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Scbolion i. [ §. 53« 1 

C*tcrum invcnimus duas normas virium centrfpetanira rc- 
^cWum alteram [ §. 45 > ) • •»"™! I r f • 47- J »P- 
patcnter divetfas, fcd cit folra divertmtii racio, quia^ 
prima fundamcntum habct in ( §. l 7 . »* ) » j]«ra ve ro » n 
jr . 22 ,2J ); Caetcrum in praxi alteram pro al. 
Kl^lifJ poffurrus, ufinfra e, par.iculari. 
bus cxcmplis patcbit. Formula autem [ §. 5^» 5*- J f* 
mcnfura rationSm virium rcspcAivatum .n cnrv^dcm tn- 
ter fc; & ejus ufus paritcr patcbit infra. C*tcrum I.cct 
vircs rcspefliv* ctiam in curva eadcm pro rattone ( §. 52 ) 
loci corporis attrahentis var.x fint, vis tamen abfoluta 
( §• 27. ) cadcm continuo cmanat. 

ProbUma i. (§«54') 

Gyrctur mobile corpus in circulo rcquiritur Lex vis cen- 
tripet* tcntkntis ad cjus centrum. 

Soluthy & Demonjlratio 
I. Eft enim vis centralis in perimetro cumrum omnium 
( §. 4 <5. ) ot 9Y* ._<_•* , & in clrculo eft ( ex Geometr. ) 

rp* = rl .fa, & ***** p ' * <*- 

tibus, PV P ro RL, & QP pro RP . •* <tf = JJ; 

K ^^^^ 

fed ( ex hipotefi ) S eft centrum circuli ideo SP s SV , 
unde VP» B fed SY cum fit in circulo rad.o 

«qualis, erit vi, cenuali, = S____p_ i * «"» fie 

SP3 t 

SV 6 . isv* conftans crit tandem vis ccntralisut^, 
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Alitet 

f, <f* 5* 2. Eft ctiam vis centralis in perlmecro curvarum ( §.47.) 
ut PO^.MC 3 fcd fi curva BMra fit circulus, & O illius 
M03 

ccntrum, cxit radius ofculi radio circuli squalis, & PO 
ctiam «qualis radio circuli , undc PO 9 .MC 3 conftans , 
idco vis ccntralis ut ^ 1 - Q. E . I , & D . 

M03 

3. En ergo quod congruit noflra folutio, ac demonftratio 
cum invcntionc [ §. 17. ] , & demonftratione [ §• 24. ] ; un- 
dc in circulo vis ccntralis rcspe&iva , ac abfoluta aequalcs. 

Vroblemai. [§.55.] 

Gyretur corpus in spirali aequiangula requiritur Icx vls 
ccntiipcta; in pcrimctro ejus tcndcntis ad ccntrum fpiralis. 

Soluthy & Demonjlratio • 

Sit QPASpiralis praidifta, &angulus PSQut prius (§.45.) 
infinite parvus. Et ob datos omncs angulos, dab;tur fpc- 

Fig. 8. cic figura SPQTR . Ergo datur ratio ??. , cftque QJ* 

ut QT 3 , feu ut S*P 3 . Mutetur jam utcunque angulus P 
SQ^, & rcfta Q^R ( §.28.) angulum contactus QPR fub- 
tendens, mutabitur in duplicata ratione ipfius PR , vcl . 

QT. Ergo mancbunt omnia ut antc. Quare QJ^SP^ 

ut SP* . SP 3 = SP 9 Q^. E. I , <& D. 

En adeo cafus ( §. 43.) ubi, pofitis poftufatis , vires cc- 

ftrales erant in xationc nonupiicata radii veftoris . 



» . - \ lenh 
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Lemma$» [§.56.] ^ 

Determinare utrum quantitas quae prodit ex XQ^. HM * 
normalibus ad tangentem cllipfis » altera excitata cx con- 
tadtu tangcntis, altera ex ccntro ellipfis fit variabilis » five 
contf ans • 

. SoIuttO) & Demonflratio 

Sit BMA elHpfis, QV tangcns , M punclum contaclu^ , fit 
AS abfciffa , SM femiordinata : clt ( §. 440. Wolf. Analyf. 

finit.) VSc: a7* :( ~ a b- bx ) & SH= 1 ab-bx : a, 

& HM hinc s= / ( y 1 + j- b x -b* x:an-bV ; a x ) , VA 

[Scit.]e(l = lax:( ~a~x). Eft AX s-a, AS sx , 
x x x 

SMsry ; ynde VX=VA +AX=:1 a*:(~a-x)i& 

VH := VS h- SH s [ ay* + i- a 1 b* *-ab* x + b* 

4 

x* ] : ( ~ a* b ~ abx ). Sunt line* HM, & XQ (& hipO 
parallel* unde VH : HM = VX: XQ = Sit bre. 

HV 

vitatis gratia VHsm: n, HMs /c, VX=r: u, unde 

XQ^= ~i c . Sint etiam calculi facilitate axis AB = a pa* 

rameter := b , quantitates conftantes, determinati; fcilicet 
a = 2, & bsi.j erit npir-u, ir^i, & c fubfti- 

tuto prp y x ipfius valore ts bx - bx* : a [ § f 421, 
Wolf. ut fupra ( - 1 + i. x L. 1 x* , & m d 1 + 2x - 
x* & u es 1 - x. Unde*pn>dit 4 QX. HM s= nrc: mus; 
(t + T^h l ):[i + x« 2 x» * x J )a 

1 , Hoc cft quantitas couftans. Q^.fi. I , & D . 
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Corollarhm*, (§♦ 57-) 

1. Quando tangens cadit in & , hoc e(t axi majori pa- 
rallcla cvadit, tunc HM-QXs&X; fed & X [ §.423 

Wolf. ut fupra ] cft s ✓ i- ab . Idco X&* := [ $. 5(5. J M 

H. QX = — ; erat ctiam MH. Q£ [ §.eodcra] = 

a = 2, b =I; un( | c 2#1 . -ii . Enadco vaJoi .ip. 

4' 4 

fius quantitatis ctiam in cllipfi indctenninata sra.i b, fcu 

2. Quando tangens cadit in A • Hoc cft axi minori paral- 
Icla evadit , tunc XQ ss XA = i- a , & indc agnofcitm 

MH s-ib, quia illorurn produclum ~ ~ ut ( n. r. ) in. 

vcrrimus. Eft ctlam [§.325. Wblf. Analyf. infinit.] ra- 

dius ofcull in cllipfi fcmpcrs 4 MH* : b* ; ideoque ibi 

S= 4. ~ b * : b* sr 1 b 3 : b 1 =- b ; Indeque rad ius ofc uli 

& normalis ad.tangentem coincidunt . Mh-um fane cotj- 
fen{um> quia normafis MH' rclata ad axcm majQrem appa^r 
ict nulla . En adeo mirr variabiliuii», norwlrs,, radtfque* 
ofcuK proprictas , quam quidera an aliquisJnwqcf it ncftio. 

C<rtvtiarfain. c$* 5^3 

. . . 1 •; : : Y'4 ~ - * • ' ' 

Cum fitHM. QJfcr^, «it: HM n .QX n s a n b n . 

~~4* 

Hoc cft etiani illius qusevis dignitas couftaiJs^ 

: ■ .' • .. • • J * * * j * * 

e ^ . ( ScboUffmv. fM&J 



xo. Hinc etiam oblter invenire licct curvam, qua; tranfit per 
omnia punda Qi fivc M > fl altcra lincarum MH, &^X 
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Q/umatur pro abfcifla altera pro femiordinata ; cft emro, 
abcirta = x , fcmiordinaca zz y , in hac curva xy =: j£. [ §. 

57. ] ; Ged iu hyperbola ( §. 487. Wolf. analyf» fink) du- 
tfU QM paiallela tiooc atymptoticae CF, eft fempcr C 

-Q . QM = Al* , quae potcotia hyperbolae audit ; & ln 
liypcrbola aequilatera ( §. 500. cjusdem ) eft angulus aiyni- 
ptotarum FCQ^rcclus, undc MQ_ normalis CQ^, idco il- 

lius femiordjnata ad hypcrbolam cxtcroam . Eft Ai* s; 

aj_+c* , fi CA = ~ a, & AE;=~c (477.cjufdcm ) 

& io arquilatera hyperbola ha; Jineat wquales funt [ §. 5 oj T 
cjufdcm ] ; uodc aj_+ c * j=za* .-. a * . Eft ultra in hy- 

pcrbola aequilatcra parametcr sequalis axibus [ §, s^ejuf* 
fJcro] , undcfi dicatur b,cft~ = ^,uodc x ys: ~ ; 

fcd lo cllipfi crat xy ~~ , uodei^ hyperbohe = ~ e|. 

Jipfis, ab hvpcibola? = 2ab jdlipfis ; hlnc cum )im fit in 
hypcrboia aequilatcra a = b, fi rlant axcs & paramctcrss 

/2ab ( quantitas homogcoca cllipfis ) crit a* + c^ = 

^Z^t 1 ^ " Eo adco fciva ^'s homogcneis *ypcrbohu 

aequiiatcra e^tcroa exprimeos lioeas HM, XQ ellipffs „ 
Quando autero tangcns cilipfis cadit ln & , runc HM = 
XQ( §.nO fcu x = y = Vjb, fcd in hypcrboJa fupra- $ , 

fcripta CI = AI fir jfab , feu xL y ; undc fcmiaxis cllipfis F*. 10, 

rninor — latexi potenti* hypcrbolae • Quando autera ia cl- 
lipfi tangcns cadit in A, tunc ( §. 57.) XQ. = i.a, & M 

H =-b, undc in hypcrboJa praedicta, fi CS = i-b, & S 

* x . 

• M 



3* 

Mr=i- a; & (i CQj=~ & QM~f b - Vidw Jra q«e 

cum nunquam XQ.,& MH fiar=ro, cum axc curvarau 
nunquam concurrcrc pc-fle; undc cft quod ctiam cx tyf*a 
cllipfjs proprictate hyperbol» homogcnca ; CF , & CQ^ 
fint afymptotx hyperbola» • En adco miram fcclionum co- 
nicarum proprietatem, terminis quidem ad homogcncitatcm 
rclatis. 

VrobUma 3. ( 59. ) 

Giretur Corpus in cHipfi ; rcquiritur lex vis ccntripet* 
tcndeotis ad ccntrum ciiipfcos . 

Soluthy & Demonfiratio 

tig. 11. Sumto CA, CB fcmisxcs ellipfees, GP, DK diametri co- 
niugatae, PF, Qt pcrpcndicula ad diametros, & Qu or- 
dinatim applicata, & complcto parallclogrammo Qu PR 

( erit ex conicis ( PuG 3 : Qu^ e PC j CD* , & ) ob (i. 

milia triangula Qut,PCF )efVQu 6 : Qt" s PC 6 : PF 6 : 

& coninnftim P^ 3 . uG 3 : Q"^_ = PC":CD 6 . PF 6 ; 

hoc e(l uG 3 : SS PC 6 :CD*j PF 6 .ScribcQR 3 pro 

_ ~p7,3 pc" 

Pu 3 , & f cum fint ex conicis parallclograroma omnia-. 
circa dat* ellipfis diametros conjugatas dcfcripra arqua. 

lia ) BC* . CA 6 pro CD 6 . PF 6 , ncc non punftis P, <5r 
Qcoeuntibus 2PC 3 prouG 3 , & duftis extremis , & mc 
diis iu fc mutuo , fict §1*_ P S 6 = 8 • ' Eft cr " 

Q55 PC3 
go ( §. 45. ) ss vi centrali in curv* perimetro, id eft , [ ob 

datum.8.BC 6 .CA <S ],viscftm = ^.Q fc . E. I, & D. 

PC5 



ftfto omft^ Wtjt $» )> t 47- ) vis ccntralis in 
MrrXQ^.MC 3 , pofito tamcn MC = radio ofculi, qui 

(§.23. ) curfi normali ad taogentem fcmper MH coinci- 
dit, fcd in cllipfi radius ofculi [ §• 57. ) = 4 MH J ; b* ; 
idco MC 5 s: 64. MH 9 :b* ; undc vis in M ( dcropto 64. 
b* conftantc ) ut XQ! . MH 9 , fcd XQ? . MH 9 cft ( §. 

MX*^ 

«8.) itidem quantitas conftans, idco vis ccntralis in Mut 

"Lr • Q.. E. I , tic D. 
XM3 ^ 

qvrollarittm U [ §.&>.] 

Eft igitur vis ut diftnntia corporls a centro ellipfcos ttU 
plicata reciproce; unde fi vis hac rationc invcniatur mo- 
vebitur corpus in eliipfi centrum habente in centro virhlffi» 
aut fortc in circulo in qucrn ellipfis migrare poteft. 

. f • Scbolton u [ §.f5i.] 

AHcui rortarfe videbitur paradoxum e(Te hoc In cafn , 
quod fit vis centripeta rcfpeAiva , ut abfotuta [ §. 54. ] in 
farionc triplicata radii ve&oris reclproce ( §. 59. > ; fed fa« 
cilcenodatur. Sit Circulus DCE, & cllipfis DMH, utriuf- 
que axis DE, & A ccntrum ellipfis , & circuli . Conftat 
quidcm. ( §» 128» aruiyf. infinir. Wolf. ) aream totam el- f !£ , lXt 
fipfis eflc, ad aream totam circuli ut AM, ad AN 9 & pa- 
rircrquodvis fcgmcntum AEO, & AEC, idco ubi raobiJe 
f §. 25. ] in circulo c \ in C , in ellipfi crit in O, undc B 
OC femiordinata eadcm circuli & cilipfis , AB utriufquc 
abfcifla eadcoi • eonfraf ultra ( e* Conicis ) fecarflttow 
portionalitcr femioidjnatas circuli ab eiUptica curvilinca, 
hoc cft BO fcm pcr u t BC . Idco circuius & cllipfis ge» 



nere comprehenduntur , qpamgbrem vires in horam peri- 
mecris cum fimtles eflTe debeaht , vides itidem cum radiis 
ve&oribus debere cfle in cadcra ratione, & idco debere cf- 
* ? * fe vim rcspcclivam in O (emperVtabfoluta in C , quia al- 
teratio ( §.27.] proportionalis eft vi inrcgra? , confcqucnter 
fic vis altcrata , fcu rcspccliva. Et tandcm , ellipfiincir- 
culum rcdacla , fit vis rcspcftiva^ non .foJura. in variandO 
tfmilis, fed abfolutae a»qualis. 

^ Scbolionu (%.6u) ; 

Si Eliipfis, ccntro in infinitum abeunrc, Verrarur in Para. 
bolam corpus movebitur in hac< parabola, & vis ad cen- 
trura infinite diftans jam reodens evadet squabilis. Et fi 
coni fe&io paraboiica , inclinatione plani ad conum fe- 
clum mutara, vertatur in Hypcrbotam, movebitur Corpus 
in bujus perimetro, vi centripeta in centrifugam vcrfa • 

Probltma 4. ( §. 6u ) 

Gyretur Corpus in Eilipfi , rcquiritur lex vis ccatripet» 
tcndcntis ad focum cUipfcos. 

Refolutio, & Demonflratio . ^,.;. 

JF/j. ii. Cum vis ad centrum dlipfis tendcns fit ( §• 59, 60. ) in_ 
ratione tripiicata rcciproca radii veftoris, feu ut-^r . Sie 

.<•"!-'.. CP> 

S focura ellipfis, radius. vcAor fit SP» & CT fit linese S 
p t parallcla, crit ( §. 52. ) vis pcrimetri orbis «endens ad 

C> >* v** eandera tendentem ad S ut CT* ad ^ 

CP 5 • fed vis t«ndcns a4 C cft ur4- » ideo CT 9 : 

CP* :SP*. Sed CTsEP, &EP( ex Couicis)=; 

fcraiaxi majori '; ideo con<tans ; unle prodit vis tcndcns 

t4 focttffl cllipfcoii ut SP* . Q. E. i , & D. 

< e • 

» *• < 



! 



En adeo cafus ( §. %6. ) ubi vi res centripetie crant 
v ln ratione dirccta fcxtuplicata radii vectoris . 

5c Ae/i m i. [ §. <5 4 . ] 

Eadem brevirate, qua traduximus ( §. 59. ) ad Hvperbolam, 
& Parabblam , licct & hic facere, idco non amplius mo- 
tabor. 

Scholion 2. ( §. 65. ) 

Quia jam plane crcditur pluribus argumentis, ac pha»no- 
ruenis confirmarum , quod Corpora Cslcftia moVeantUr in 
ellipfi, exrfrenre in illius foco in primariis Planeris Sole, 
feu in omnibus cxiftente in altcro cllipfis fbco centro vl. 
rkim ; ac ( §. 24, & 27. J conftat, nifi aliis Jegibus mobi* 
)e alligatum cffet, quam vi centripctae, non poiTct quin 
pergcrer in circulum habentem in centro centrum virium ; 
atque iex [ §. 24, ] radii ofculatoris inducta , licer gene. 
ralis, fimplex ramen non fit, ob variationem continuam 
radii ofculatoris; idco damus raethodum spccialcm in el- 
lipfi, qua alligatio contfnuo cadem manet, & mobile in. 
tcrca a vi centrali juxta leges p ayfatas in ellipfim perge- 
re cogitur, quia dignitas problematis facit ut congeram 
Guae ad lcgem iftara cxplanandam , ac firopliciorem rcd- 
dcndam faciunt. 

: - ! : 

d f \. E < ncoremaf. (§.*5.) , _ , . 

Dufta linea AB, ac divifa in quovis puncto M, concipia- Fig. 13, 
tur centrum A fenfim incedere verfbs D, & interim MB 
tncedere verfus X , fed ea lege ut angulus DNb duplus 
femoer fit angulo £mB ; Dico quod curva defcripta a-« 
pULCtis ommbus B cit cllipfis • 

Dcmonjlrtttio 

tuocfiim M fingulis revolutiooibus linea? AB defcribff cirw 
culum MNO, idco ccntrum linea? BM fcmper in eoderti 
circulo. Pervemar ideo AB in AD , & MB fit Nb ; du- 
catur Db, ac perpendicularis NK ad DB. Cum fit ONb 
ttiaogulum ifofccle» cxic anguius DNKsaogulo KNbs 

angu. 
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angulo DAB ( ex hipotefi ) ; quire linea KN parallcl* 

AB, & angulus in H reclus • Quamcbrcm produdta AB 
ufquc in P ut (it AB - AP , cSc funto PB pro axe, BH pro 
abfcifla , & Hb prb femiordinata hujus curvie, deterrai- 
netur iterura alia fcmiordinata (Bh, cui respondet abfcifla 
Bh, & tunc BA cft £A, BM eft 0(B, & dufta E(B, OV, 
ut fupra , anguli in V , h rccYi . Producanrur ctiam DN 
ufque ad C , ut fit DN = NG ; & EO ufque ad I , ut fit 
EO = OI , ac ducantut bG , (BI . Anguli DbG , E(B! , quia 
func in femicirculo , rccYi funt, ideo linca? (BI , bG, BP funt 
parallcla; . Quarc fit AD = AE = a ; AG = Al = b , [ nam 
hujufmodi linca» dctcrminantur ex hipotefi ] BH = x, $ 
Bh = y, crit PH = 2a-x , & Ph =za~ y, & DH , uc 

circuli fcmiordinata = V ( 2ax ~ x 1 ) , & Eh = V ( Ik 

y ~y 1 ) • His itaque conftitutis eft 

AD:DH=AG:Hb ' AE: Eh = AI : h(B 

a: / [iax - x 1 = b : b V ] aax ~x a [{ a: /Jaay ~y*1 

a ( 

c: b: b_\^2ay^-_/ ] 

Ideo: 

a: bs*(2ax~x* : b V*(2ax~ x* ) =( *ay-y* ) : b 

V^mvj-j^) quarc quadrando tcrminos , ac xettitueodo 
a 

valores ad lineas «quivalentcs, prodit 

2 p* 

~-L 2 l*s~S 1 h , * ( 2ay -y* = * ax ~ x * : * a y ~y* 

a 7"" 

efia-x) *; (2a~y)y; Hb* : h(B* = Ptf . HB : 9 

h. hB " i 

Cum aurrm in ellipfi fint ita quadrata femiordioata* 
rum, Di rccldngula cx abfciflis ( ut conftat ex conicis ) li- 
nca curva pxupofisa cllipfis eft. Q.. E . D. 

Sit 
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Sit a sr b, b /_C2 ax-jc* ) - V (2ax-x* ), idco 

a 

in hoc cafu ellipfis dcgcnerat in circnlum, ac iinea AM, 
itcmque circuius ONM cvanefcit. 

Sit b = o, b ✓ (iax — x* )= o; idco in hoc cafu el. 
~ a~ 

lipfis dcgcnerat in lineam rectam BAP; ac MB = ^-AB. 
Hoc cft Problcma Ne vtoni [ a J 

Corollarium U ( §. 67» ) 

Hinc pofito quod Corpus aliquod attrahcns forct in A , 
Corpus M attraetum pergerct in circulo MNO (§.24.); 
at fi ulterius corpus M rcspecru Corporis B h*at attrahens, 
corpus B pcrgens femper in circuio eodem manente qui- 
dem continuo eadem diftantia MB defcribet ellipfim ; & 
quamvs phxnomena hipotcfi hujufmodi non ancillentur, 
jntelligendse tamcn funt in Corporibus caelcitibus, fi in_- 
ellipfi moventur , leges confimilcs , licet dempta intelli. 
gantur corpora A , & M , ac pofitum unicum attrahcns 
jn y focum ellipfls • Unde vides non oninia in hifce con- 
fcqui ex viribus ccntralibus; & inde factum eit, quod olim 
cogitarem legcs cxponcre mcchanicas omnes, non folum 
Jongitudinis , fed tk latitudinis, deciinationis , ofcillationif- 
quc motus, & cujuslibet Corporum coelcltium omnium, 
ac ad fimpiiciores normas easdem reddcrc, quse non con. 
fequuntur cx lege vis ccntralis abfolutae [ §. i-». ]^ fctf qnze 
fcquuntur cx lcge ccntrali rcfpeAiva ( §.27.), aliifque 
pofitis , quae leges ex vi ccntrali abfolute fpeflata ( §.24.) 
conlcqui nequeunt, fcd requirunt in corpore attracV> lc- 
ges nonnulias antea pofitas , & fi orbis literarius huic 
primo opufculo prodho favcat, fortaflc fccundum illud ia 
iuccm prodibit* 

Scholton 1. [ §.r58. ] 
'■ • • » l 

Ca?terum alia plora funt in Operc illo Nevtoni egregio, 

<* ux 

[ a J Ibtdcm/ccl, ViU prt,f* 32« Hb. U t*fr *°5» 



qux craendanda vcniunt» fed piget omnla huc tranfcribe- 
ie, ac pudct finfciNarim ad trutmam revocare talem virum, 
qui ita in literaria Repuplica eit bene meritus , quod mc- 
letur ut abtquc vcxationibus opus luum cxteioqumi egre- 
giura dcnuo iimatura pcodcat t 

Scbolion 2. [ §. 69. ] 

Monendum c8 etiam , quod licet confideravetim { § f 17,] 
vira centripctam attra&ivam, ut fecit Newronus , ficri u- 
mcn potcl? ut cxpulfiva fit, hoc cft ut Corpus ccntralo 
haud attrahar, fcd cxpcllat mobile in cennu.n dccidcns ; 
quod quidem , licct in hifce cafibus maneat idcm , in fy- 
rtematc tamcn planetario cx natura ifta Corporum divcr- 
fa mulfa variarpnt, & plufa (i non omnia cadem gaude- 
rent natura ; quamobrcm ex phsnomenis , pneferfim Lu- 
nx 1 . iqveniendum an e corporibus Csleftibus excat vis at- 
traftiva, five expulfiva • Critcrta hujufmodi in fyfrcmatc 
Univerft [ 6i* ] fub indicato do , fcd fufius plufquam-t 
hic tranfcribi liceat . 

Sfbolion 3. ( §. 70. ) 

Tandem fi aliquid inconcinnum quoad fcientlam , & 
mcthcdum inycnics, precor lc&or fceni^ne ut cxcufare vc- 
lis , qui proprio Martc ab ipfo fcicntiaroro liminc late- 
bras naturte, ac mathefcos pcnctrare aulus , Sc ftatinu» 
ac errata N.*wtoni fuspicari caepi dcccm dics edenda 
propofui; nam cx huc ufquc probatis agnofcJtur & vtros 
cxteris docVores interdum dccipi , ctiam in marhefi , feo 
in fcipntia mechanica , quae rite applicata crrorem n n 
admittit f Undc haud obfcure air Pfalmi'ta ( a ) mendacet 
filji homtnum injlatcrity fcHicct in mechanica ; quia mcn- 
daciter loquitur tam qui fuadendo, qutm qui probando 
decipit, fcu tam qui sponte, quam qu> incaute falfum pro 
vero vcnditat; quamobrem in (tateris , feu in mechanica 
dicitur homo mcndax , non quia (tatcra feu mechanicau* 
falfa fit, fcd quod in applicationc decipimur» Agnofcitur 
etiam dari io Wundo oitra lcges virium tentripctarum , 

alias 



( a ) Pfilm. LKU »• 10, 
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alias plures , quam fibi fuaferunt multi , quibus corpora 
fanciuntUr; Ulco quopius inventtur co amplius inventu re- 
manet, ut quifquam ignorantiam fuam fateri cogatur. Ut 



Deus ) dtsputationi eorum , ut non inveniat bomo opur quod 
operatus eji Deus ab inttio ufque in finem ; quamobtcm fi 
vaticinium crcdamus , inutile effct ultra? limitcs pcrqqire- 
rc; nam ab inirio ufquc ad fincm homo , mtrabife dictu ! 
opus Dci non inveniet. Sed quia Dcus vui* nos in ipfo 
occupatos fcrutari Dei mirabilia debcrrrufi : & quia vcri- 
tas inveniri ncquit; ideo eft i(ta quodam modo occupatio 
pcflima ; unde addit Sapiens : ( b ) bane oceupationem pef 
fimam dedit Deus filiit bominum ut occuparentur in ea . C*- 
tcrum (c) confiteor tibi Pater domine Ceeli , & Tcrrte quod 
abfcondifii b*c fapientibus , & prudentibus , 6* revelajii 



( a ) Ecclefiafles Cap. n. i r. ( b ) Ibidcm Cap, U ».13. 
( c ) Matbci Evang. Cap. X,U n. i\% 
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